
Dynamique des questionsSémantique dynamique20101 �Rappel� sur Update Semanti
s1Possibilité. Une possibilité est un état envisageable du monde2. On l'assimilera à un mondepossible w.Etat informationnel. Un état informationnel est dé�ni 
omme un ensemble de possibilités.Cela modélise une somme de 
onnaissan
es (et don
 aussi d'ignoran
e) : 
'est l'ensemble detoutes les hypothèses 
on
ernant l'état du monde (en
ore) valides aux yeux d'un agent donné.Soit W l'ensemble de tous les mondes possibles. Si s est un état informationnel : s ⊂ W.Et �on� sait que le monde réel ∈ s.I
i les états informationnels jouent le r�le de 
ontextes.Remarque : l'état ∅ est l'état absurde, et l'état W est l'état d'ignoran
e 
omplète.CCP et Update. Notons [[α]] la valeur sémantique statique 
lassique de α (
'est son inten-sion).Et notons [[α]]

p sa valeur sémantique dynamique. C'est une fon
tion de l'ensemble des étatsinformationnels dans 
e même ensemble. Ainsi [[α]]

p(s1) = s2 signi�e que α �transforme� l'état
s1 en l'état s2. On dira aussi que s2 est le résultat de la mise à jour (update) de 1 par α, et oné
rira plut�t s1[[α]]

p = s2.(1) Règles d'Update :a. Si ϕ est une formule atomique :

s[[ϕ]]

p = {w ∈ s | [[ϕ]]w = 1} 
'est-à-dire = s ∩ [[ϕ]].b. s[[¬ϕ]]

p = {w ∈ s | [[ϕ]]w = 0} = {w ∈ s |w 6∈ s[[ϕ]]

p} = s− [[ϕ]]
. s[[ϕ∧ψ]]

p = s[[ϕ]]

p[[ψ]]

p3 = {w ∈ s |w ∈ s[[ϕ]]

p et w ∈ s[[ψ]]

p} = s∩ [[ϕ]]∩ [[ψ]]d. s[[ϕ ∨ ψ]]

p = {w ∈ s |w ∈ s[[ϕ]]

p ou w ∈ s[[¬ϕ]]

p[[ψ]]

p} = s ∩ ([[ϕ]] ∪ [[ψ]])Consistan
e et support. En sémantique dynamique la notion de vérité d'une formule (parrapport à un monde) devient se
ondaire. On évalue les formules par rapport à des états s et à
et égard on dé�nit deux notions :(2) a. ϕ est 
onsistante ave
 s ssi s[[ϕ]]

p 6= ∅.b. ϕ est supportée par s ssi s[[ϕ]]

p = s.Informativité. ϕ est informative dans s ssi s[[ϕ]]

p 6= s et s[[ϕ]]

p 6= ∅Remarque : si ϕ est informative dans s, alors s[[ϕ]]

p ( s.1La Update Semanti
s est notamment introduite par Veltman (1996) (l'arti
le est bien antérieur à sa date deparution) ; mais on se reportera plus fa
ilement aux arti
les Groenendijk et al. (1996a,b) pour une présentationplus pédagogique et a

essible.2C'est don
 une hypothèse (pré
ise) sur l'état du monde. En fait en Update Semanti
s, on a intérêt àperfe
tionner 
ette notion de possibilité en y ajoutant une hypothèse sur l'état du dis
ours. C'est-à-dire qu'onmodélise une possibilité 
omme un 
ouple 〈w, g〉, où g est une fon
tion d'assignation. Cf. Groenendijk et al.(1996a,b).3I.e. = [[ψ]]

p([[ϕ]]

p(s)) 1



2 Dynamique des questions (Groenendijk,1999)2.1 Contexte = relation entre mondesSoit s un état informationnel. Quels que soient les mondes w et v, si w ∈ s et v ∈ s, 
elaveut dire que w et v sont deux options, di�érentes mais �ex-aequo� pour dé
rire le monde réel4.C'est une sorte de relation d'équivalen
e entre mondes. Appartenir à s 
'est entrer dans 
etterelation ave
 d'autres mondes de s.Une relation sur un ensemble s est un ensemble de 
ouples (ex 〈w, v〉) d'éléments de s.L'ensemble de tous les 
ouples d'éléments de s est s× s (ou s2).Une relation quel
onque S sur s est don
 un sous-ensemble de s× s.Pour dire que w est relié à v par S on é
rira soit w S v soit 〈w, v〉 ∈ S.A présent un 
ontexte est une relation (S) sur un ensemble de mondes possibles.A partir d'un état informationnel initial s, on va d'abord induire la relation S = s × s.Selon 
ette relation, tous les mondes de s sont reliés entre eux. C'est un état d'indi�éren
e.Mais poser des questions dans le 
ontexte va modi�er 
ette relation.2.2 CCPRappel : sémantique statique des questions(3) a. [[?ϕ]]w = {v ∈ W | [[ϕ]]v = [[ϕ]]w}b. [[?x1 . . . xnϕ]]w = {v ∈ W | [[λx1 . . . λxnϕ]]v = [[λx1 . . . λxnϕ]]w}Supposons que ϕ est une formule et χ est une formule ou une séquen
e de la forme x1 . . . xnϕ :(4) a. S[[ϕ]]

p = {〈w, v〉 ∈ S | [[ϕ]]w = [[ϕ]]v = 1}On ne 
onserve que les liens entre mondes où ϕ est vraie. Ainsi tout monde où ϕfausse ne sera plus relié à au
un autre et don
 sortira de S (et don
 de s).b. S[[?χ]]

p = {〈w, v〉 ∈ S | [[?χ]]w = [[?χ]]v}On ne 
onserve que les liens entre mondes où ?χ a la même réponse. Ainsi deuxmondes où la réponse est di�érente ne sont plus reliés.
[[ϕ]]

p supprime des mondes du 
ontexte ; [[?χ]]

p supprime des 
onnexions et don
 
réedes �séparations� entre ensembles de mondes dans le 
ontexte.2.3 Propriétés(5) ϕ est informative dans S ssi il existe w tel que 〈w,w〉 ∈ S et 〈w,w〉 6∈ S[[ϕ]]

p.(6) ?χ est inquisitive dans S ssi il existe w et v tels que 〈w, v〉 ∈ S et 〈w, v〉 6∈ S[[?χ]]

p.(7) ϕ est légitimé5 par S ssi pour tout w et v, si 〈w, v〉 ∈ S et si 〈w,w〉 6∈ S[[ϕ]]

p, alors

〈v, v〉 6∈ S[[ϕ]]

p.(8) ϕ est une réponse à ?χ dans S ssi S[[?χ]]

p légitime ϕ.Référen
es
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