
λ-alulSémantique 3, L. Roussarie (2006)1 Système sémantique ompositionnel : le λ-alul1.1 Les prédiats sont des fontionsPrédiat à 1 plae
[[dormir]]M,w = F (w,dormir) = A −→ {0 ; 1}x 7−→

{

1 si x dort dans w
0 sinonExemple, ave Alie,Bruno,Charles,Dina ∈ A :

[[dormir]]M,w =













AlieBrunoCharlesDina
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= Alie, Bruno et Dina dormentdans w, et Charles ne dort pas.Prediats à 2 plaes1) Si on �xe un des arguments d'un prédiat à deux plaes, on obtient sémantiquement un prédiatà une plae. Ex : la dénotation du VP regarde Bruno hange selon le NP sujet qu'on lui assoie.
[[regarder( ,b)]]M,w =
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= la fontion qui dit qui regardeBruno dans w ; ii seule Alieregarde Bruno.2) On fera la même hose pour regarder( , a) (fontion � qui regarde Alie ? �) :
[[regarder( , a)]]M,w =
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Idem pour regarder( , ) (� qui regarde Charles ? �), pour regarder( ,d) (� qui regardeDina ? �) et.
[[regarder( , )]]M,w =
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Quand on fait varier le seond argument, on obtient une nouvelle fontion.On a don une série de fontions.A haque valeur possible du seond argument, regarder (dans w) assoie une fontion qui ditqui regarde � ette valeur �. On peut résumer ela dans une grande fontion qui à haque individuy de A assoie la fontion qui dit qui regarde y :
[[regarder( ,  )]]M,w =













Alie � qui regarde Alie ? �Bruno � qui regarde Bruno ? �Charles � qui regarde Charles ? �Dina � qui regarde Dina ? �
. . .
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C'est-à-dire :
[[regarder( ,  )]]M,w =



























































AlieBrunoCharlesDina
. . .
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Conlusion : sémantiquement, un prédiat à deux arguments est d'abord une fontion à unargument qui retourne une fontion à un argument.
[[regarder]]M,w = F (w, regarder) = A −→

(

A −→ {0 ; 1}
)y 7−→

( x 7−→

{

1 si x regarde y dans w
0 sinon )1.2 λ (lambda)

λ-abstrationSi α est une expression bien formée de lo et si v est une variable, alors λv α est une expressionbien formée de lo.
λv α est un λ-terme.
λv α est l'expression α dans laquelle on a fait abstration de v, 'est-à-dire où � il manque � v.Sémantiquement λv α dénote (dans w) une fontion dont l'argument (à saturer) est indiqué parla variable v.Formellement : [[λv α]]M,w = la fontion qui à tout objet d de A assoie la dénotation de α où

v prend la valeur d, ie d 7→ [[[d/v]α]]M,w.1Appliation fontionnelleSi γ est une expression de lo qui dénote une fontion (don un λ-terme) et β une expressionde lo, pour indiquer que l'on fournit β omme argument à γ, on érit : [γ(β)]. On dit que l'onapplique la fontion γ à l'argument β.Interprétation de l'appliation fontionnelle : [[α(γ)]]M,w = [[α]]M,w([[γ]]M,w)

β-rédution
[λvα(β)] est équivalent à [β/v]α, où [β/v]α est l'expression α où on a remplaé toute les ou-renes libres de v par β.

1En fait ette notation [[[d/v]α]] n'est pas vraiment orrete : en toute rigueur, il faudrait passer par une onstanted de lo qui dénote d et érire [[[d/v]α]]. 2


